Ministerul Educégei si Cercedtirii
Centrul Naional de Politicisi Evaluare in Edugae

Examenul de bacalaur eat national 2020
ProbaE. ¢)

Matematica M_mate-info
Varianta 1

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematicda-informatica
Filiera vocagionala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
« Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordi 10 puncte din oficiu.

e Timpul delucru efectiv estede 3 ore.

|. FELADASOR (30 pont)
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Sp
S5p

5p

1. lgazold, hogya=3+ 2/2+ egy természetes szam!

1
3+2/2
2.Adottaz f :R - R, f(x)=2x+1 fliggvény. Igazold, hog{f o f)(1)= f (2) + 2.

3. Oldd meg a valos szamok halmaza®® = 3B egyenletet!

4. Hatdrozd meg an nemnulla természetes szamot tudva azt, hog)Aaz{1,2,3,.. n} halmaznak
pontosaniOkételenti részhalmaza van!

5. Az xOy koordinata rendszerben adottakz1,0), N(7,0) és A(a,3) pontok, ahola valés szam.
Tudva, hogyAM = AN igazold, hogy azAO szakasz hossza 5.

5p | 6. Adott az XD(O,Z—ZTJ, amelyre3cosx— 2= 2cos®. Szamitsd ki a&osx értékét!
II. FELADASOR (30 pont)
1 2-a a x+(2-a)y+az=1
1. Adott az A(a) =la 1 1 | matrix és ax ax+y+z=2-a egyenletrendszer, al
a 2a-5 a-2 ax+(2a-5y+(a-2z=-4
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a valos szam.

a) Igazold, hogydet( A(0) = 2.

b) Bizonyitsd be, hogylet( A(a))=(a-1)(a- J( &+ }, barmelya valos szam esetén!

c) Hatarozd meg az természetes szamot, amelyre az egyenletrendszemeiien (xo,yo,zo)
megoldasa van éx,, y,, %, természetes szamok!

2. A valés szamok halmazan értelmezzikazy = Iog2(2X + 2y) miveletet!

a) lgazold, hogy0[10= 1.
b) Igazold, hogy a [[” mivelet kommutativ!
c) Hatarozd meg ax valés szamot, amelyrigx0x) Ox = 3+ log, 3.

I1l. FELADASOR (30 pont)

S5p

5p

S5p

1. Adottaz f R — R, f(x)=vx*-x*+1 fuggvény.

x(2x2 —1)

a) lgazold, hogyf '(x) = , XxOR.

4_ 2
XT=xX"+1
b) Hatdrozd meg aZ fliggvény grafikus képének az=1 abszcissz4ju pontjdban, a grafikus képhez

hazott érind egyenletét!
¢) lgazold, hogy bérmelynm[g,lj esetén, azf (x):m egyenletnek pontosan négy valos gytke

van!
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2. Adottaz f:R - R, f(x)=————— flggvény.
( ) X? +2x+5 daveny
2
1 31
I Id, h H——dx=—.
5p | &) lgazo ogle‘x 10 X 3
t 1,8 1
5p | b) I Id, h dx==In—,aholg R - R, =f "
p | b) Igazo ogy{g(x) x=>Inz, ahol g g(x)=f(x) NI

1
5p | ¢) Minden n nemnulla természetes szam esetén tekintsik azj x> 1¢ (x) dx szdmot. Igazold, hogy
-1
lim 1,=0.

n - +oo
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