Ministerul Educégei si Cercedtirii
Centrul Naional de Politicisi Evaluare in Edugae

Examenul de bacalaur eat national 2020
ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat

Varianta 3
Filierateoretica, profilul real, specializarea stiinge ale naturii
e Toatesubiectele sunt obligatorii. Se acordi 10 puncte din oficiu.
e Timpul delucru efectiv estede 3 ore.

|. FELADATSOR (30 pont)
5p | 1. Hatarozd meg a@an)nzlszémtani haladvany élsagjat tudva azt, hogg, =3 ésa; =5.

op | 2. Adott az f:R - R, f(x) =x? -1 fuggvény. Hatarozd meg az természetes szamot, amelyre
f (n)=3.

5p | 3. Oldd meg a valés szamok halmazasx —9 = x-1 egyenletet!

5p | 4. Hatarozd meg afl, 2,3,4 halmaz haromeleiirészhalmazainak szamat!

5p | 5. Az xOy derékszof koordinatarendszerben adottak &&(1,1), N(3,3), P(4,3 és Q(1a)
pontok, ahola valés szam. Hatarozd meg az valés szamot, amelyre a¥INPQ négyszdg egy
olyan trapéz, amelynek alapj&IN és PQ.

5p | 6. Szamitsd ki aZABC derékszodg haromszogBC atfogdjanak hosszat, WaB =5 éscosB :%.

Il. FELADATSOR (30 pont)

a o0
1. Adott azAz[o bJ matrix, ahola ésb valdés szamok.

5p | @) Igazold, hogydet(ADA) =a’b?, barmelya ésb valés szamok esetén!
5p | b) Tekintsuk az XD/V/Z(R)métrixot, amelyre ADX = X [A. Bizonyitsd be, hogy ha és b

X
kilonbo® valds szamok, akkor léteznek azst valds szamok Ugy, hog¥ = (O J .

5p | ¢) Haa=4 ésb=0, hatarozd meg a¥ 0.144% (R) matrixokat, amelyekr& [Y = A.

2.Az M =[O,+oo) halmazon értelmezett azlly = x,/y +1+ yv/x+1.miivelet.
5p | a) lgazold, hogy3[(3=12.
5p | b) Bizonyitsd be, hogwd € [©Ox=x, barmelyxOM esetén!

5p | ¢) Hatarozd megxOM , amelyre(x2 + 2x) 03=7.

I1l. FELADATSOR (30 pont)
1. Adott az f :(-1,+w) - R, f(x)=xIn(x+1) fiiggvény.

5p | a) Igazold, hogyf '(x) =In(x+1) +XL+1, x0(=1,+0).

5p | b) lgazold, hogy azf flggvény konvex!

5p | ©) Tekintsik ag:(-1,0 - R, g(x)=(x+1)" fiiggvényt. Bizonyitsd be, hogy ha,x, (-1,
ugy, hogyx, < X,, akkor g(x)=g(x,).

2. Adottaz f:[0,]] — R, f(x)=1-x fiiggvény.

Nlw

1

5p | @) Igazold, hogy_[ f (x)dx=
0
: 3

5p | b) Igazold, hogy[x?(f (x))”dx=—.
0

1
5p | ©) Bizonyitsd be, hog( f (x))nﬂdxsj(f (x))"dx, barmelyn nemnulla természetes szam esetén!
0 0
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