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Examenul national de bacalaureat 2022

ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat
Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. FELADATSOR (30 pont)
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1. Hatdrozza meg az (an) szdmtani haladvdny q, tagjit tudva azt, hogy a, =6 és a; =12.

n21

2. Adott az f:R - R, f(x)=x-5 fiiggvény. Hatdrozza meg az a val6s szdmot, amelyre
f(a)+ f(2qa)=2.
3. Oldja meg a valés szdmok halmazan az 5* E‘:;— =25 egyenletet!

4. Szamitsa ki annak a valdszinliségét, hogy a kétjegyli természetes szimok halmazabdl véletlenszertien
kivdlasztva egyet, az 16 tObbszorose legyen!

5. Az xOy derékszogl koordindta-rendszerben adottak az A(3,2) és B(1,4) pontok. Hatdrozza meg a
C pont koordindtdit gy, hogy az A ponta BC szakasz felezdpontja legyen!

o . T
6. Adott az E(x) =sinx + sin3—2x - cosg kifejezés, ahol x egy valds szdm. Igazolja, hogy E(;j =1.

II. FELADATSOR (30 pont)
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a) Igazolja, hogy detA=0.

1 -1 1 0) . x 3-x L , ;
1. Adottak az A = , I = és B(x) = matrixok, ahol x egy valds szam.

b) Igazolja, hogy B (x) -B (0) =xA, barmely x valds szdm esetén!

¢) Igazolja, hogy a C (a) =B (a) EB(I) -B (a + 1) matrix invertdlhat6 minden a egész szdm esetén!
2. A val6s szamok halmazéan értelmezziik az x Oy =(2x—1)(2y —1) +1 miiveletet.

a) Igazolja, hogy 112 =4.

b) Hatdrozza meg azokat az x valds szdmokat, amelyekre x[x =2.

o 1
¢) Hatdrozza meg az m nullatdl kiilonbozd egész szamot, amelyre m E(l +—) =1.
m

III. FELADATSOR (30 pont)
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1. Adottaz f:(0,4®) - R, f(x)=2x> +1+Inx fiiggvény.

_4x?+1

a) Igazolja, hogy f'(x) , x0(0,+w).

by
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b) Igazolja, hogy lim M =2,

xoteo x©+x+4
¢) Bizonyitsa be, hogy az f fiiggvény bijektiv!

2. Adottaz f:R - R, f(x)=x(e* +22?) fiiggvény.

4
a) Igazolja, hogy J‘% dx=8.
pe *t2x
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1
5p | b) Igazolja, hogy I(f (x) - 2x3)dx =1.
0
2 1 2 et —e
5p | ¢) Hatdrozza meg az a valds szdmot, amelyre I < Lf (x )dx = 2 +a.
1
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