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Examenul national de bacalaureat 2022

Proba E. ¢)
Matematica M_st-nat
Simulare
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. FELADATSOR (30 pont)
5p | 1. Szamitsakia (b, )n>1 mértani haladvany b, tagjat tudva azt, hogy b =2 ¢s by =4.
5p | 2. Adott az f:R >R, f(x)=mx*-2x+1 fiiggvény, ahol m nullatol kiilonboz6 valos szam.
Hatarozza meg azt a nullatol kiillonb6z6 m valds szamot, amelyre az Ox tengely érintdje az f
fliggvény grafikus képének!
5p | 3. Oldja meg a valés szamok halmazan a 3% —3* =631 =6 egyenletet!
5p | 4. Legyen A a kétjegyli természetes szdmok halmaza. Hatarozza meg annak a valdsziniségét, hogy
az A halmazbodl véletlenszertien kivalasztott n szam esetén a 2n—60 szam is eleme az 4
halmaznak!
5p | 5. Az xOy derékszogl koordinata-rendszerben adottak az A(—1,4) és B(5,2) pontok és legyen C az
AB szakasz felezGpontja. Hatarozza meg annak a d egyenesnek az egyenletét, amely atmegy a C
ponton és merdleges az AB egyenesre!
5p | 6. Adott az ABC egyenl6 szart haromszdg, amelyben az 4 szog mértéke 120° és 4B =6 . Igazolja,
hogy az ABC haromszog teriilete N3.
II. FELADATSOR (30 pont)
1 0 0 1) , . o , (o
1. Adottak az [, = o 1) A= Lo és B(x) =xl, +iA matrixok, ahol x valés szam ¢és
i =-1.
5p | a) Igazolja, hogy det A=1.
Sp | b) Hatarozza meg azt az x valos szamot, amelyre B (3) -B (5) =8B (x) .
Sp ¢) Hatdrozza meg azokat az egész szamokbol alkotott (m,n) szamparokat, amelyekre a
B(m)+iB(n) métrix nem invertalhato!
2. Az M =[1,4o0) halmazon értelmezziik az x* y = xy —,/(x—1)(» —1) miiveletet.
5p | a) Igazolja, hogy 2+5=8.
5p | b) Igazolja, hogy az e=1 a,,*” miivelet semleges eleme!
5p | ¢) Bizonyitsa be, hogy (nx) * ny(n* y) , barmely x,ye M ¢és barmely n, n>2 természetes
szam esetén!
III. FELADATSOR (30 pont)
1. Adott azf:(0,+oo) ->R, f(x)= 42\/; fiiggvény.
x“+3
6(1-7)
5p | @) Igazolja, hogy f'(x)=———, x€(0,+0).
Jx (xz + 3)
S5p | b) Hatdrozza meg az ae (0,+00) érteket tudva azt, hogy az f fiiggvény grafikus képének az
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A( a,f (a)) pontjaban hiizott érintdje parhuzamos az Ox tengellyel!

1

. , /x +=

¢) Bizonyitsa be, hogy > X
X

243 2

, barmely x e (l,+00) esetén!

2. Adottaz f:R >R, f(x)=

1
a) Igazolja, hogy Iexf(x) dx=e.
0

0
b) Igazolja, hogy Jf(x) dx=-1.
-1
1
¢) Hatarozza meg azt az a valds szamot, amelyreJ-F (x) f "(x)dx:
0

figgvény az f fliggvénynek az a primitiv fliggvénye, amelyre F’ (0) =0.
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), ahol az F:R—> R
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