Vectori — probleme rezolvate Virgil-Mihail Zaharia
Probleme propuse

1. Fie punctele A(2,—1) si B(—1,3) . Sa se determine numerele reale a si b astfel incat
AB=ai+ b}' :

2. Inreperul cartezian xOy se considerd punctele 4(4,—8) si B(6,3). Si se determine
coordonatele vectorului OA + OB.

3. Sase determine numarul real a stiind cd vectorii @ = 2i +aj §i V=37 +(a—2)/ sunt
coliniari.

4. 1In reperul cartezian (0,?,]‘) se considerd vectorii ii = —3i + 2jsi v= 5i —j .S se

determine coordonatele vectorului 5u + 3v.
5. S se determine coordonatele punctului B, stiind ca 4(3,4) si AB=1 + /.

6. Se considera vectorii ¥ = 37 + 4j siii = 2i — 3j . Si se determine coordonatele
vectorului w= 2v — 3u.

7.  Sise calculeze AB+ BC +CA, stiind ca 4,B si C sunt varfurile unui triunghi.

8. Se considera triunghiul echilateral ABC inscris intr-un cerc de centru O. Sa se arate ca
OA+0OB+0C=0.

9. Inreperul cartezian xOy se considera vectorii OA(2,-3)si OB(1,~2). Sa se determine

numerele reale a si f pentru care vectorul 304 - 50B are coordonatele (a ,p).

10. Dacid AB+ 2CB =0, si se determine valoarea raportului ;—g

11. In reperul cartezian xOy se considera vectorii O4(2,~1)si OB(1,2). Sa se determine

coordonatele vectorului OM , unde M este mijlocul segmentului AB .

12. Fie ABC un triunghi echilateral inscris intr-un cerc de centru O. Sa se calculeze
AB+ AC—-340.

13. Si se determine numirul real m pentru care vectorii v = 2i + 37 si w=—i +mj sunt
coliniari.
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Rezolvare:

1. Vectorul determinat de doud puncte 4(x,,»,)si B(x,,»,) este 4B =(x, —x,)i+ (v, —»,) j §i
se obtine 4B =(-1-2)i+(3—(-1))j=-3i+4,. Atunci a=- 3 5i b=4.

2. OA=4i -8j,0B =6 +3] siobtinem OA+OB=(4+6)i +(-8+3)j=10{ -5J .
Coordonatele vectorului OA4 + OB sunt (10, -5).
3. Doi vectori ii = x,i +y,] iV =x,i +y,/ sunt coliniari daci Soh Obtinem:
X M

-9 34=204-4=a=—4.
a—?2

2
3

4. 5i+ 39 =5(-37 + 2)+3(57 - ] )= ~AST +10] 457 -37=7] .

wn

. Punctul B(x,y) si Ez(x—3)f+(y—4)j. Atuncix—3=1s1y—4=1 se obtine
x=4siy=>51ar B(4,5).

6. w=2v- 3i=2(3 +47)-3(21 -3/ )= 67 +8] 67 +9]=17].

7. AB+BC=AC dupa regula tr1ungh1u1u1 iar AC =—CA si atunci
AB+BC+CA=AC+CA=-CA+CA=0.

[OA] = [OB] = [OC] raza cercului circumscris

OA+ OB = OD , regula paralelogramului

AOBD este romb si AAOD este echilateral, atunci
[04]=[OD]

— 0D =-0C.

Avem OA+OB+0C=0D+0C=-0C+0C=0.

9. 04=2i-3j §i OB=i-2j,iar 304- 50B =3(2i —3j)-5(i —2j)=6i -9 -5 +10j =i +5]
siatuncia =11 f=5.

10.Din AB+ 2CB=0= AB=-2CB=> AB = 2Bc:>;—i=2
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11.Din M mijlocul segmentului AB =
X, +Xx 3 . + 1 3 1) . =2(31
=4 =y, == slyM=M:>yM=5,M( j$1 OM£E’EJ

X —,—
M 2 2 2 2’2
12.
E+%=EsiABDCr0mb:AD=2AE$i
AO :§AE = AE :%AO, atunci AD =340 =
AD-340=0=> AB+ AC-340=0.
2
13. —=—>=2m=-3=>m=——
-1 m



