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LIMITELE FUNCŢIILOR ELEMENTARE

1) FUNCŢIA PUTERE RR :f , f(x) = xn, unde n număr natural nenul




n

x
xlim 



n

x
x2lim 



12lim n

x
x

Exemple:
a) 



5lim x
x

b) 


35lim x
x

c) 


35lim x
x

d) 


45lim x
x

c) 


65lim x
x

, pentru că    55 6x

d) 


210lim x
x

, pentru că    1010 2x

2) FUNCŢIA RADICAL ( DE ORDIN 2) f:[0,∞) R , f (x) = x



x

x
lim

Exemple:
a) 


102lim x

x
, pentru că    10102102x

b) 


20lim 2x
x

, pentru că    202020 22x

3)   FUNCŢIA EXPONENŢIALĂ RR :f , f(x) = ax, unde a = bază, a > 0, a 1




x

x
alim , dacă a > 1 ( adică bază supraunitară)

0lim 


x

x
a , dacă a  1,0 , ( adică bază subunitară )

Exemple:
a) 



x

x
3lim , pentru că a = 3 > 1

b) 



x

x

25,4lim , pentru că a = 4,5 > 1, iar -2x    2

c) 



108lim x

x
, pentru că a = 8 > 1 d) 



710lim x

x
, pentru că a = 10 > 1

e) 07,0lim 


x

x
, pentru că a = 0,7 < 1 f) 0

2
1lim

5













x

x
, pentru că a = 15,0

2
1



g) 0
4
3lim

92













x

x
, pentru că a = 175,0

4
3

 , iar 2x-9    992

4) FUNCŢIA LOGARITMICĂ R),0(:f , f(x) =  ln x ( logaritmul natural, în baza e=2,7...,
numărul lui Euler ) 


x

x
lnlim

Exemple:
a) 


)102ln(lim x

x
, pentru că    10102102x

b) 


)108ln(lim 5x
x

, pentru că    10108108 5x

c) 


)102ln(lim x
x

, pentru că -2x+10    10102

d) 


)12ln(lim 4x
x

, pentru că 2x4-1      11212 4
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Exerciţii:
Să se calculeze următoarele limite (explicând rezultatul găsit):

1)
x

lim 3x+5 2)
x

lim 0,32x 3)
x

lim 4,53x-6 4)
x

lim
x5

4
1








5)
x

lim 2x10 6)
x

lim -30x4 7)
x

lim ln(x+2) 8)
x

lim ln(x-8)

9)
x

lim ( 1007293 )103ln(8,08,2102 xxx xx   )

10)
x

lim 996 x 11)
x

lim 1002 6 x 12)
x

lim ( 2x + 0,5x + ln x + x )

13)
x

lim 2-5x 14)
x

lim 2x6 15)
x

lim -2x3 16)
x

lim -3x4

17)
x

lim 0,2-3x+10 18)
x

lim 0,368-x 19)
x

lim
79

5
2 









x

20)
x

lim 64 x

21)
x

lim 34-8x 22)
x

lim 1,5-4x-7 23)
x

lim 2,8-x 24)
x

lim 3,87-x

25)
x

lim ln(8-2x) 26)
x

lim ln(-10x+10) 27)
x

lim ln ( -7x5 +8)

28)
x

lim ln( -20x21-300) 29)
x

lim 320  x 30)
x

lim 102 3  x

31)
x

lim -2 x 32)
x

lim -3ln(x+10) 33)
x

lim -2 10 x

34)
x

lim
x




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


4
5 35)

x
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x



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5
4 36)

x
lim  72ln

4
2


 x

37)
x

lim 9
8
7


 x 38)

x
lim

x
3 39)

x
lim -2x 40)

x
lim (-5)2x
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LIMITELE FUNCŢIILOR POLINOMIALE ŞI A FUNCŢIILOR RAŢIONALE
1)LIMITE DE FUNCŢII POLINOMIALE

Exemple de funcţii polinomiale:
f(x) = 2x+10, funcţie polinimială de gradul I
f(x) = x2+5x-52, funcţie polinimială de gradul II
f(x) = x3 –x2 +3x – 7, funcţie polinimială de gradul III

Deci gradul unei funcţii polinomiale este cea mai mare putere la care apare necunoscuta x
Fie f(x) = anxn + an-1xn-1 + ... + ao o funcţie polinomială de gradul n , atunci
limita sa când x  este:  

 nx
axf )(lim

Exemple:
a)

x
lim (2x4-3x2+6x-9)= 2      24

b)
x

lim (-3x5+6x4+5x3-7x2-5x+8) = -3      35

2) LIMITE DE FUNCŢII RAŢIONALE

Exemple de funcţii raţionale: f(x) =
53
62




x
x ,  

x
xxf

56
82




 ,  
2
83





x
xxf

Fie f(x) = anxn + an-1xn-1 + ... + ao o funcţie polinomială de gradul n şi
g(x) = bixi +bi-1xi-1 +...+bo o funcţie polinomială de gradul i, atunci:

i

n

b
a

,   dacă grad f = grad g

x
lim  

  xg
xf 0 , dacă  grad g > grad f

+∞, dacă grad f > grad g şi numerele an şi bi au acelaşi semn
-∞, dacă grad f > grad g şi numerele an şi bi au semne diferite

Exemple:

1)
x

lim
3
2

73
62





x
x , au gradele egale cu 1

2)
x

lim 



42
12

x
x , gradul de sus este mai mare, iar numerele 1 şi 2 au acelaşi semn

3)
x

lim 


x

x
3

12

, gradul de sus este mai mare, iar numerele 1 şi -3 au semne diferite

4)
x

lim 0
103
5

2 



x
x , gradul celui de jos este mai mare

5)
x

lim 



403

992 2

x
xx , gradul celui de sus este mai mare, iar numerele -2 şi 3 au semne diferite

6)
x

lim
2
5

32
65

2

2





x
xx , au gradele egale cu 2

7)
x

lim 0
78

62
2 



xx

x , gradul celui de jos este mai mare
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Exerciţii pentru muncă independentă
Să se calculeze următoarele limite, explicând rezultatul găsit:

1)
x

lim
53
42




x
x 2)

x
lim (-2x3+6x2+5x-9) 3)

x
lim 4x5-4

4)
x

lim
76

72
2 


x
x 5)

x
lim

42
872




x
xx 6)

x
lim

62
5 2




x
x

7)
x

lim 6x3-6x2+9 8)
x

lim -2x2+6x-71 9)
x

lim -2x+9

10)
x

lim
793
892

2

2




xx
xx 11)

x
lim

84
462 2




x
xx 12)

x
lim

96
52




x
xx

13)
x

lim 3

2 6
x

x  14)
x

lim
106
92




x
x 15)

x
lim

76
959 2




x
xx

16)
x

lim 6x4+8x-100 17)
x

lim -3x3-6x2 +6x+8 18)
x

lim -8x2 +5

19)
x

lim
5
92




x
x 20)

x
lim

92
74



x
x 21)

x
lim

95
7

2

2



xx

xx

22)
x

lim
65

792 2




x
xx 23)

x
lim 24)

x
lim

776
9 2



x

x

25)
x

lim
86
102




x
x 26)

x
lim

752
26

2

3



xx

xx 27)
x

lim
724
915




x
x

28)
x

lim (-3x2+9x-55) 29)
x

lim (4x3-9x2+6x-40) 30)
x

lim (-3x4-9x2 +5x-9)

105
795 2




x
xx
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